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Wstêp

Ksi¹¿ka zawiera zestawy zadañ z konkursów matematycznych prze-
prowadzanych w gimnazjach na terenie województwa opolskiego w la-
tach 2001–2011. Prezentowane zestawy obejmuj¹ treœci zadañ przez-
naczonych na eliminacje gminne i zawody wojewódzkie. Zadania
w zestawach s¹ ró¿norodne i zró¿nicowane pod wzglêdem stopnia tru-
dnoœci.

Wszystkie zadania maj¹ kompletne rozwi¹zania, co umo¿liwia sa-
modzielne ich rozwi¹zywanie w trakcie przygotowañ do nastêpnych
konkursów i s³u¿y pog³êbianiu wiedzy matematycznej. Zbiór œwietnie
nadaje siê do pracy z uczniami na zajêciach kó³ matematycznych
w gimnazjum.

Zestawy zadañ z zawodów gminnych maj¹ na ogó³ ni¿szy stopieñ
trudnoœci od zestawów zadañ z zawodów wojewódzkich i niejedno-
krotnie spe³niaj¹ rolê przygotowawcz¹ do startu na zawodach woje-
wódzkich.

Publikacja jest odpowiedzi¹ na zapotrzebowanie nauczycieli i ucz-
niów szkó³ gimnazjalnych. Mamy nadziejê, ¿e do³¹czy ona do kanonu
lektur niezbêdnych przy przygotowywaniu siê do konkursów i olim-
piad matematycznych – i potwierdzi prawdziwoœæ znanego powie-
dzenia, ¿e „Opolskie matematyk¹ stoi”.

Autor
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Zestaw 1

Zadanie 1.

a) SprawdŸ, czy prawdziwe s¹ równoœci:
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b) Wstaw w miejsce a, b i c takie liczby, aby równoœæ a b
c

a b
c

+ =

by³a prawdziwa i nie by³a identyczna z ¿adn¹ równoœci¹ z pod-
punktu a).

Zadanie 2. Dany jest u³amek a
b

. Do licznika tego u³amka dodano

liczbê 1. Jak¹ liczbê nale¿y dodaæ do mianownika tego u³amka, ¿eby
otrzymaæ u³amek równy danemu?

Zadanie 3. Handlowiec podniós³ cenê pewnego towaru o 2 z³, a w ko-
lejnej podwy¿ce — o 2,10 z³; twierdzi³, ¿e za ka¿dym razem podnosi³
cenê o ten sam procent. Jak¹ cenê mia³ ten towar po obydwu pod-
wy¿kach?

Zadanie 4. Olek hoduje rybki w akwarium o wymiarach 40 cm, 64 cm
i 35 cm (wysokoœæ), natomiast Kamil — w akwarium o wymiarach
50 cm, 80 cm i 40 cm (wysokoœæ). Gdy Olek wrzuci³ kamieñ do swego
akwarium, poziom wody podniós³ siê o 2 mm. Na jak¹ wysokoœæ pod-
niós³by siê poziom wody w akwarium Kamila po wrzuceniu tego sa-
mego kamienia?

Zadanie 5. Bok trójk¹ta równobocznego ma d³ugoœæ 1 dm. Zbadaj,
jak¹ d³ugoœæ mo¿e mieæ promieñ okrêgu, który ma szeœæ punktów
wspólnych z bokami tego trójk¹ta.

(Zawody gminne 2001 r.)
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Zestaw 2

Zadanie 1. Dane jest równanie ax x+ = +2 8.

a) Dla jakiej liczby podstawionej w miejsce a rozwi¹zaniem równania
jest – 0,5?

b) Dla jakich liczb naturalnych podstawionych w miejsce a rozwi¹-
zaniem równania jest liczba ca³kowita?

c) Wyznacz wszystkie liczby a, dla których rozwi¹zaniem równania
bêdzie liczba wiêksza od 2.

Zadanie 2. Wyka¿ bez kalkulatora, ¿e:
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Zadanie 3. Podczas rajdu samochodowego ORLI SZLAK Bob prowa-
dzi³ przed Romusem. Na ostatnim etapie o d³ugoœci 450 km Bob osi¹g-
n¹³ prêdkoœæ œredni¹ 150 km/h, natomiast Romus 151 km/h i wygra³
rajd. Po og³oszeniu wyników okaza³o siê, ¿e ró¿nica czasów Romusa
i Boba na mecie rajdu by³a dwa razy wiêksza od czasu, jaki mia³ do
odrobienia Romus. Jaka ró¿nica czasów by³a na mecie?

Zadanie 4. Punkty A, B i Cnale¿¹ do okrêgu. Ciêciwa AB ma d³ugoœæ
14 dm, AC— 10 dm, a odleg³oœæ punktu Cod prostej AB wynosi 6 dm.
Jak¹ d³ugoœæ ma ciêciwa BC?

Zadanie 5. Kwadrat ABCD ma bok o d³ugoœci 2 cm.

a) Wykreœl okr¹g o promieniu 1,5 cm tak, aby okr¹g ten mia³ z ka¿-
dym bokiem kwadratu jeden punkt wspólny.

b) Rozstrzygnij, jak¹ d³ugoœæ mo¿e mieæ promieñ okrêgu, wiedz¹c, ¿e
okr¹g ma jeden punkt wspólny z ka¿dym bokiem tego kwadratu?

(Zawody wojewódzkie 2001 r.)
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ODPOWIEDZI I ROZWI¥ZANIA

Zestaw 1

Zadanie 1. a) Spe³niona jest tylko równoœæ 3 3
8
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b) Np. 25 5
24
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24

= ;  znajdŸ inne przyk³ady.

Zadanie 2. Równoœæ a
b x

a
b

+
+

=1 jest spe³niona, gdy x b
a

= .

Zadanie 3. Niech c oznacza cenê towaru przed podwy¿kami. Cena ta

spe³nia równanie c
c

c
c

+ = +
+

2 4 1
2
, . St¹d c = 40. Cena towaru po obydwu

podwy¿kach wynosi³a 44,10 z³. Podnoszono j¹ za ka¿dym razem o 5%.

Zadanie 4. Objêtoœæ kamienia wynosi³a: ( , )40 64 0 2 512× × =cm cm3 3.
Poziom wody w akwarium Kamila podniós³ siê
o x =

×
512

50 80
mm = 1,28 mm .

Zadanie 5. Promieñ okrêgu r spe³nia warunek:
3
6

3
3

< <r .

Zestaw 2

Zadanie 1. a) a = -11. b) a = 0 2 3 4 7, , , , .
c) Wszystkie liczby a spe³niaj¹ warunek: 1 4< <a .
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Zadanie 2. a) Suma ma 10 sk³adników, z których jeden wynosi 1
20

,

a ka¿dy z pozosta³ych jest wiêkszy od 1
20

, zatem ich suma jest wiêk-

sza od 10
20

, czyli wiêksza od 1
2

.

b) Suma sk³adników jest wiêksza od 10
30

, czyli wiêksza od 1
3

.

c) Suma 10 pocz¹tkowych sk³adników jest wiêksza od 1
2

, suma 10

nastêpnych sk³adników jest wiêksza od 1
3

, a suma ostatnich 10

sk³adników jest wiêksza od 1
4

. Zatem suma wszystkich sk³ad-

ników jest wiêksza od 1
2

1
3

1
4

+ + , czyli jest wiêksza od 1.

Zadanie 3. Niech t oznacza czas w godzinach, który mia³ do od-
robienia Romus. Z warunków zadania wynika, ¿e 2 450

150
450
151

t = - ,

czyli t = 3
302

. Romus wygra³ rajd z przewag¹ 3
302

godziny nad Bobem.

Zadanie 4. D³ugoœæ ciêciwy BC wynosi 6 2 dm.

Zadanie 5. a) Okr¹g ten ma œrodek w punkcie O, który dzieli prze-

k¹tn¹ ACna odcinki| |AO =
2
2

cm i| |CO =
3 2

2
cm, a promieniem jest

odcinek o d³ugoœci 1,5 cm. Okr¹g ten jest styczny do boków BC i CD.

b) D³ugoœæ r promienia okrêgu spe³nia warunek:1 2£ £r , natomiast
œrodek O okrêgu nale¿y do przek¹tnej np. AC kwadratu ABCD

i dzieli j¹ na odcinki o d³ugoœciach: | | ( )AO r= -2 2 cm
i | |CO r= 2 cm. Gdy r = 1 cm, wtedy okr¹g jest wpisany w kwa-
drat ABCD ; gdy r = 2 cm, œrodkiem okrêgu jest np. wierzcho³ek A

kwadratu, a boki AB i BC maj¹ z okrêgiem wspólny punkt (wierz-
cho³ek) B, boki AD i CD — punkt D.
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