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1  Wprowadzenie

Winno sie wszystkich mtodych ludzi nauczyc rzeczy koniecznych
i waznosci praktycznego zastosowania. Sukces zalezy w duzo
wiekszym stopniu od pilnosci niz od talentow czy wrodzonych
zdolnosci. Bez trwalej pilnosci najwspanialsze talenty czlowieka
niewiele dajq korzysci, natomiast osoby o przecietnych zdol-
nosciach, czyniqc z nich wiasciwy uzytek, mogq zdziata¢ cuda.
Ellen Gould White'

Pierwszymi nauczycielami dzieci sa ich rodzice 1 to oni odkry-
waja najwczesniej okreslone talenty swoich dzieci. Oni tez po-
winni od najmlodszych lat stwarza¢ dziecku odpowiednie $rodo-
wisko domowe, sprzyjajace rozwijaniu sig tych talentoéw. Dzigki
ich wsparciu dziecko przekraczajace po raz pierwszy prog szkot
bedzie od poczatku zainteresowane osiagganiem wysokich wy-
nikow, poglebianiem wiedzy i1 umiejgtnosci lub moze traktowac
szkol¢ jako smutna koniecznos$¢. Zwlaszcza wtedy, gdy wystapia
pierwsze trudnosci i dziecko nie znajdzie wsparcia najpierw w ro-
dzinie a potem w szkole. Dobra szkota powinna tak uczy¢ i wy-
chowywac swoich uczniéw, aby umozliwi¢ im pelny rozwdj inte-
lektualny 1 spoteczny. Dzieci powinny mie¢ szanse rozwinigcia
wszystkich swoich mozliwosci. Jednak nawt najlepsza szkota nie
pomoze, bez odpowiedniego wsparcia ucznia przez dom ro-
dzinny.

Dziecko zdolne mozna rozpozna¢ do$¢ wczesnie. Ponizej po-
daj¢ niektore z cech, ktore charakteryzuja takie dziecko juz w mto-
dszym wieku szkolnym:

= wielka ciekawo$¢ poznawcza,
= szybkos¢ 1 latwo$¢ uczenia si¢ i zapamigtywania;
= gzerokie zainteresowania;

= bogate stownictwo w poréwnaniu z innymi dzie¢mi w tym
samym wieku;

1. Ellen Gould White, Wychowanie. Chrzescijanski Instytut Wydawniczy ,,Znaki Czasu”.
Warszawa 1992.



zdolnos¢ do samodzielnej, efektywnej pracy;

umiejetnos¢ czytania czgsto na dlugo przed rozpoczeciem
szkoty;

umiejetnos¢ przenikliwej obserwacji;
inicjatywa i oryginalno$¢ w pracy umystowe;j;
niezwykta wyobraznia.

Rozpoznawanie uczniéw zdolnych mozna by zrealizowac¢ po-
przez masowe badania przeprowadzane przez odpowiednie insty-
tucje. Jest to w praktyce jednak do$¢ trudne i1 chyba nie zawsze
konieczne. Szkota moze sta¢ si¢ miejscem, w ktorym kazdy uczen
odniesie sukces. Pracujac z uczniami nad rozwojem ich natural-
nych predyspozycji i uzdolnien, trzeba wzia¢ pod uwage wszyst-
kie czynniki wplywajace na ten rozwoj. Wazne wydaja si¢ dwa
ponizsze aspekty.

Podstawa sukcesu jest wiara we wlasne mozliwosci i po-
zytywny obraz wlasnej osoby.

Dziatanie pedagogiczne powinno by¢ zatem nastawione na
uksztattowanie w uczniach wiary w siebie, samoakceptacji,
umiej¢tnosci pokonywania trudnos$ci i przezywania porazki
oraz rozpoznawania swoich mocnych i stabych stron.
Dziecko o duzych mozliwosciach intelektualnych jest
zwykle ciekawg i silng indywidualnos$cia, ale bywa tez
osoba skomplikowang i trudnga wychowawczo.
Szczegbdlne wyrdznianie dziecka na nizszych etapach
ksztatcenia, wskazywanie na jego wysoki iloraz inteligencji
— moze spowodowac¢ u dziecka utrwalenie negatywnych
cech osobowosci, takich jak poczucie wyjatkowosci w sto-
sunku do innych, zarozumiatos¢ i lekcewazenie mniej zdol-
nych kolegéow czy kolezanek.



2 Bliskie spotkania z matematykg

Matematyka zawiera w sobie nie tylko prawde, ale i najwyzsze
piekno — piekno chiodne i surowe, podobne do piekna rzezby.
Bertrand Russel

Ucznia uzdolnionego w matematyce czy innych przedmiotach
Scistych zwykle rozpoznajemy nieco pdzniej, poniewaz dopiero
w starszych latach szkolnych takie kierunkowe uzdolnienia moga
si¢ w pelni ujawnic¢ i rozwinaé. Ogromna rol¢ w tym odkrywaniu
moze spetni¢ dobry nauczyciel, ktory odpowiednio wczesnie be-
dzie chciat z uczniem uzdolnionym pracowac i utatwia¢ mu poz-
nanie tajnikow tych zwykle trudniejszych dziedzin wiedzy. Cha-
rakterystyczne cechy ucznia uzdolnionego matematycznie to:

* umiejetnos¢ dostrzegania problemow i zaleznos$ci matema-
tyczno-fizycznych oraz elastycznego i niestereotypowego
myslenia;

= wysoko rozwinigta pamig¢ logiczna i mechaniczna;

= zdolno$¢ szybkiego przejscia z rozumowania konkretno-obra-
zowego do myslenia abstrakcyjnego;

= tendencja do poszukiwania prostych, jasnych, czasami zas-
kakujacych rozwiazan;
= krytyczne spojrzenie na rozumowanie wiasne lub cudze;

= dobrze rozwinigta wyobraznia 1 tatwo$¢ koncentracji uwagi
przez dtuzszy czas;

= umiej¢tnosci tworcze (np. oryginalne rozwigzania zadan).

Uczen zdolny, zwlaszcza w przedmiotach $cistych, wymaga
wsparcia, pomocy i zainteresowania. Nauczyciel powinien takie-
go ucznia aktywizowac, mobilizowa¢ do pracy, pobudzaé do kre-
atywnego dzialania, rozumie¢ tworczy niepokdj i bezkompromi-
sowo$¢ mlodego cztowieka. Kierujac aktywnos$cia ucznia nauczy-
ciel moze wplywac na jego postawe tak, aby uczen stawat si¢ bar-
dziej samodzielny, otwarty, aktywny, dociekliwy, pomystowy,



a w konsekwencji, aby preferowal tworczy styl zycia. Jednoczes-
nie nalezy stale mie¢ na uwadze, aby uczen nie tylko byt zdolny,
ale rowniez potrafit si¢ odnalez¢ wsrod innych, z ktorymi przeby-
wa, uczy sie i kiedy$ bedzie pracowal. Zeby nadmierny indywi-
dualizm 1 przerost ambicji nie spowodowaty szkdéd w rozwoju
osobowym i spotecznym danego ucznia.

W warunkach szkolnych praca z uczniem zdolnym ma na celu
dalsze rozwijanie jego zdolnosci. S to dzialania nastawione na:

szybszy rozw0j uczniow zdolnych,;

wyposazenie ich w wigkszy zakres wiedzy;

umozliwienie im uzyskania wiedzy o wyzszym poziomie
trudnosci, zgodnie z poziomem ich rozwoju intelektualne-
g0, poziomem uzdolnien;

ksztattowanie u uczniow zdolnych myslenia tworczego i roz-
wijania oryginalnosci.

Indywidualna praca nauczyciela z uczniem zdolnym jest reali-
zowana gtéwnie na lekcjach. Jest to optymalny sposob pozwa-
lajacy dostosowac tresci i tempo uczenia si¢ do mozliwosci ucz-
nia. Zwykle realizuje si¢ to poprzez rozne formy dziatania, np.:

prowadzenie przez uczniow fragmentow lekcji, korygowa-
nie btedéw kolegow;

stworzenie uczniom najzdolniejszym okazji do swobodne-
go wyboru zadan trudniejszych Iub dodatkowych na spraw-
dzianach i w czasie lekcji;

organizowanie konkurséw w rozwiazywaniu zadan trud-
niejszych;

samodzielna praca ucznia nad zagadnieniami wykraczaja-
cymi poza program nauczania, uczen pracuje w oparciu
o specjalnie dla niego przygotowane listy zadan, karty pra-
cy, zrodta itd., sporadycznie konsultujac si¢ z nauczycielem.
samodzielne opracowywanie zagadnien i prezentowanie ich
na szerszym forum, np. koétka matematycznego, klasy lub
szkoty;



wykonywanie prezentacji multimedialnych, thumaczen lub
stowniczkow przedmiotowych, prac z historii danej dzie-
dziny wiedzy, rozwiazywanie zadan dodatkowych.

Innymi sposobami pracy z uczniem zdolnym w szkole moga by¢:

3

indywidualny tok nauczania w procesie dydaktycznym
sprzyja ukonczeniu szkoty w skréconym czasie;

patronat indywidualny;

objecie ucznia systemem stypendialnym w ramach Krajo-
wego Funduszu na Rzecz Rozwoju lub innej fundacji o sze-
rokim zasiggu;

zachgcanie ucznia do uczestnictwa w wydarzeniach poza-
szkolnych, takich jak: odczyty, seminaria, konkursy, wysta-
wy, warsztaty, obozy, kotka zainteresowan itd. oferowane
przez wlasna szkote lub inne instytucje;

tworcze klasy autorskie, eksperymenty 1 innowacje.

Praca ze zbiorkiem

Proponowany zbiorek zadan dla uczniow klasy IV — VI szkoty
podstawowej jest propozycja przede wszystkim dla tych uczniow,
ktorzy cheieliby poglebiac swoje umiejgtnosci matematyczne i le-
piej przygotowac si¢ do czekajacego ich sprawdzianu w klasie
szostej lub bra¢ udziat w konkursach matematycznych. Przy oka-
zji mogliby zapracowaé na wyzsze oceny za rozwigzywanie do-
datkowych zadan. Zbiorek jest tez propozycja dla nauczycieli ma-
tematyki, ktorzy zadania i éwiczenia moga wykorzystywaé w pra-
cy ze swoimi uczniami. Oczywiscie, dodatkowe zadania to row-
niez dodatkowa praca dla nauczyciela, ale poniewaz wyzsze wy-
niki uczniéw to wazny cel pracy nauczycielskiej — zadania dodat-
kowe moga sta¢ si¢ dobrym narz¢dziem w tej pracy.

Zbiorek dzieli sig na pie¢ dziatow:

W s$wiecie liczb — wlasnosci 1 dziatania



= Procenty — zadania z uzyciem procentow

= W sklepie — zadania zwiazane z zakupami

= W Plaskolandii — wlasno$ci 1 miary figur, pola i obwody
= Bryly — wlasnosci, pola powierzchni i objgtosci

W kazdym z wymienionych dziatow znajduje si¢ po kilka
¢wiczen, ktore przypominaja pewne wiasnosci liczb lub figur.
Nauczyciel moze wykorzystywa¢ je jako ¢wiczenia wprowa-
dzajace do lekcji, jako ¢wiczenia dodatkowe do pracy na lekcjach
a takze w pracy pozalekcyjnej. Uczniowie moga takie ¢wiczenia
wykonywac¢ w parach, w grupach 3-, 4-osobowych i moga by¢
oceniani za aktywnos$¢ w ich rozwiazywaniu. Np. trzy pierwsze
zespoty lub pary otrzymuja za poprawne rozwigzanie odpowie-
dnio po 3 pkty, 2 pkty i 1 pkt. Nauczyciel moze opracowaé odpo-
wiedni dla swoich uczniow system oceny aktywnosci, czyli prze-
liczania tak zdobywanych punktéw na oceny szkolne

Oproécz ¢wiczen w kazdym z dzialdw znajduje si¢ po kilka
zestawOw zadan na podany w tytule temat. Zestawy sa oznaczone
odpowiednio A i B. Oznacza to, ze sa to zadania o analogicznej
tresci, tylko innych danych. Zadania wersji A sa przeznaczone do
pracy na lekcji lub kole matematycznym. Do nich sa zataczone
wszystkie dokladne rozwiazania i opisy. Zestawy wersji B sa
przeznaczone do samodzielnego rozwiazywania przez uczniow
w domu. Do tych zadan podane sa tylko odpowiedzi. Uczen,
korzystajac z rozwiazanych przez siebie zadan wersji A i do-
datkowych objasnien nauczyciela, samodzielnie rozwiazuje za-
dania kazdego zestawu, otrzymujac za ich rozwiazanie dodat-
kowe punkty lub oceny. Sposob rozliczania zadan oraz ewen-
tualnie sposoby sprawdzenia samodzielnosci wykonania zadan
kazdy nauczyciel musi ustali¢ sam, bo zna najlepiej mozliwosci
swoich uczniow i ich styl pracy.

W podsumowaniu chciatabym powiedzie¢, ze: Bliskie spot-
kania z matematykq sq bardzo potrzebne kazdemu cztowiekowi.
Cos, co jest bliskie, przestaje by¢ grozne i nawet ci ,,obcy” nie
mogq w takiej sytuacji przerazic.

Barbara Stryczniewicz
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Cwiczenie 1 Jakie to liczby?

Dowiesz sig, rozwiazujac ponizsza krzyzowke. (poziomo)
Otrzymasz ja, odejmujac dwie liczby.

Sa nimi liczby: 1, 3,5, 7,9, .....

Zapis np. 23.

Otrzymasz ja, dodajac dwie liczby.

Wynik dzielenia dwoch liczb.

Sa nimi liczby: 2,4, 6, 8, ...

Wynik mnozenia dwoch lub wigcej liczb.

© N o> O~ DN

Najwigksza liczba, przez ktora dziela si¢ bez reszty dwie dane
liczby.

9. Liczby te dziela si¢ tylko przez siebie i przez 1.

1
2

3

4
5
6
7
8
9

12



Cwiczenie 2 Podzielno$¢ liczb naturalnych

Pomaluj zgodne pola w kazdej kolumnie wedtug wzoru.

Liczby te s .
. . ) a to liczby
majg ga‘:(og?ajbcgfry. podzielne przez 10 25,75, 300, 250
Liczby te S ;
. . a to liczby
majg n% TSS%U cyfre podzielne przez 4 2,50, 44, 66
Liczby te s .
. f g to liczby
majaégfarekgncu podzielne przez 9 20, 30, 440, 500
Suma cyfr tych liczb Sa to liczby 35, 85, 330, 200

dzieli sie¢ przez 3 | podzielne przez 2

Suma cyfr tych liczb Sa to liczby 1243344 1000
dzieli sie przez9  podzielne przez 25 ’ ’

Dwie ostatnie cyfry

tych liczb daja liczb Sa to liczby
ypodzielnq ;i?zez 4Q podzielne przez 5 42, 222,12, 819
lub sg zerami

Dwie ostatnie cyfry Sa to liczh

tych liczb daja liczb g 10 liczby

);/)odzielnaL pjrgez 25Q podzielne przez 3 | 234, 36,342,639
lub sg zerami
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Cwiczenie 4 Zabawy z liczbami dwucyfrowymi

Zamaluj w tabeli kolumny, w ktorych sa wszystkie liczby pa-
rzyste. Wsrdd pozostatych liczb — zamaluj liczby podzielne przez
5, liczby podzielne przez 3 i liczby podzielne przez 7.

Przeanalizuj pozostate liczby i powiedz — jakie to liczby?

10 11 |12 | 13 | 14 | 15| 16 | 17 | 18 | 19

20 |21 | 22 | 23 | 24| 25 | 26 | 27 | 28 | 29

30 | 31 | 32 33 | 34| 35| 36 | 37 | 38 | 39

40 | 41 | 42 | 43 | 44 | 45 | 46 | 47 | 48 | 49

50 | 51 | 52 | 53 | 54 | 55 | 56 | 57 | 58 | 59

60 | 61 | 62 63 | 64 | 65 | 66 | 67 68 | 69

7 |71 72 73| 74|75 76| 77|78 79

80 | 81 | 82 83 | 84 | 8 | 8 | 87 | 88 | 89

9 | 91 | 92 1 93 | 94| 95| 96 | 97 | 98 | 99

Liczby, ktoérych nie zakreslono, to liczby:

15



Cwiczenie 12

Uzupehnij tabelg wedtug wzoru podanego w pierwszej kolumnie.

36

48

6

4,5

2

W=

Liczba
0 5 wieksza
od danej

36 +5=41

Liczba
0 4 mniejsza
od danej

36-4=32

Liczba
2 razy wieksza
od danej

36:-2=72

Liczba
2 razy mniejsza
od danej

36:2=18

Podwojona
liczba

36-2=72

Potrojona
liczba

36-3=108

Kwadrat
danej liczby

w
o
i

6-36=
296

Inon
- W

25



10.

11.

12.

13.

. Tadeusz pomyslal sobie pewna liczbg. Nastepnie dodat do niej

5, otrzymana sumg podzielil przez 3, a otrzymany iloraz po-
mnozyt przez 4. Potem od ostatniego wyniku odjal 6. Gdy t¢
roznice podzielil przez 7, otrzymatl liczbg 2. Jaka liczbg po-
mys$lat Tadeusz?

Podaj liczbg dwucyfrowa, podzielna przez 2, ktérej suma cyfr
wynosi 11.

Suma trzech liczb wynosi 72. Druga z nich jest dwa razy wigk-
sza od pierwszej, a trzecia trzy razy wigksza od pierwsze;.
Wyznacz te liczby.

Asia jest 0 4 lata starsza od Jarka 1 0 4 lata mtodsza od Bartka.
Lacznie maja 36 lat. Ile lat ma kazde z nich?

Potowa pewnej liczby naturalnej jest o 20 mniejsza od trzy-
krotnosci tej liczby. Znajdz tg liczbe.

Zestow 2B W swiecie liczb

. Oblicz warto$¢ wyrazenia 13 + 4, jesli wiadomo, ze B-C =14,

C-D =63 oraz A, B, C, D sa liczbami naturalnymi.

. Miedzy niektérymi cyframi 3 4 5 6 7 postaw znaki dziatan

1 nawiasy, tak aby warto$¢ koncowa wynosita 3.

. Cztery stonie i dwa konie waza tyle samo co dwa stonie 1 dzie-

si¢¢ koni. Ile razy ston jest cigzszy niz kon?

.A+B=25 B+C=24,C+4=31. llewynosid + B+ C?

Znajdz liczby 4, B, C.

. Podaj przyktady takich liczb pierwszych, mniejszych od 60

1 wigkszych od 10, ktorych suma cyfr wynosi 5. Ile jest takich
par?

. Jakaliczba dwucyfrowa podzielna przez 6 jest kwadratem pe-

wnej liczby naturalnej i przy dzieleniu przez 5 daje resztg 1?
Czy zadanie ma tylko jedno rozwigzanie?
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